


»µj¬B«Bw º³¯Bio¼Mj ¬BwB®{nB� ° ¬An°Aj �w±U oYA ½A

° »{p±Ç«C ºr±§±®ÇñU oTÇ�j »T¼MoÇÇU ° »{p±ÇÇ«C éMB®ÇÇ«

p±Ç«Cy¯Aj ºAoÇM KwB®« ,xn°oQ ° xp±«C »{p±«Cðª�

/SwA ²k{ ³Tv¯Aj Bµ³½BQ º³¼¦� »UB«k�« ³	w±T«



o~Çî ,ºoª� ºo\µ ¨°j ¬o� ¤°A º³ª¼¯ ° ºoª� ºo\µ ¤°A ¬o�

y¯Aj pA BÇ« »µBÇ£ C ³Ç� ºn±Ç� ³ÇM ;j±M ¬Ao½A nj Sªñe ° ©¦î j±�n

S¼í�°º²nBMnj ³� SwA »UBîÀ�A pA y¼M »¯BwBw o~î nj ¬B¼¯Ao½A

/©½nAj¬An°j½A nj ¬B«n±z�»ª¦î

k®T	B½ ºo¼£ Ao	Rnk�º±«AºB
¦i ,³§Bwkæ ÓAj°keº²n°j½A nj

° ºoÇñ	 RB¼Çe º³æoî ,¬Bz½Bµ»½Bz£ n±z� pA Sv«ow JAoîA °

»Te ³� ¼«pow½A oñ
T« ¨jo« ° k¯jo�¡®U ¬B¼¯Ao½A oM An »¢®µo	

An ©¦î nB� ,k¯j±M°n³M°n»¯A°Ao	RÀñz« BM ¬Bzªñ{ ¬jo� o¼wºAoM

/k®T{Am£ ¥¼�íU

° ²k¯BªÇ¯ nB£jBÇ½ ³ÇM ºA»¯Ao½A k®ªz¯Aj _¼µ ¨B¯ ,¬B½±«A nB£p°n pA

j±]°pA B« B½ SwA ²kz¯ �¼§FU »¯B«p é�« ½A nj »MBT� _¼µ ÓAoµB�

/©½oLi»M ºjnA±«¼®a



7 »¯°o¼M k§±U BU ¨ÀwA j°n° pA ¬Ao½A njSªñe °©¦î 6 »¯°o¼M ¬Bd½n±MA BM »½B®{C

©¦v«±MA »£jo�ow ³M ¬B¼¯Ao½A xn±{ BM ¬B½±«A ¬B«j°j ,¨B\¯Aow

»í¼Çw° °oª¦Ç� ³� ¨ÀwA ©§Bî oM »wBLî º³¦v¦w ° jBT	AoM »¯BwAoi

/S	B½ S¼ª� Be ,j±M ²jo� Ak¼Q

BM ³¦v¦w½A ºB
¦i /k{¬±£o£j»¦� ³M �B�°A ,¬B¼wBLî n±´� BM

/k¯k{ð½jq¯ ¬Ao½A¡®µo	 ³M ° k¯jo� S¦æ° ¬B¼¯Ao½A

M k§Bi ³¼æ±U ³M ° ,»wBLî ³
¼¦i ¼«°j ,n±~®« n±Twj³M jAk�M

Rn±æ³M »Uk« pAuQ o´{ ½A ° k{ ³TiBw ,°A»¯Ao½A n°Bz« ,ð«oM

/k«Cnj ¨ÀwA¬B´] »ª¦î ºBµ²p±e½oU�¯°noQ pA »ñ½

°k¯jn°Cº°n³ª]oU ³M n±QBz½k®]º²p±e¬Ak®ªz¯Aj ,²n°j½A nj

³M ° k¯jo� ³ª]oU »¯B½ow ³M »¯B¯±½ pA An ºjkíT« »ª¦î ° »
v¦	 nBYC

/k¯k¼zhM ²pBU »¯B] »ñ{qQ ©¦î

³� °A »¯Ao½A o½p°Sªµ ³M ,»wBLîk¼{o§A¬°nBµS	Àiº²n°jnj

k{n ³M °nºoTz¼MSîow BM ºn±z¯Aj°y¯Aj ,j±M¬B¼ñ«oM ¬Ak¯Bi pA

/S	o£ BQ »Moî ³M »¯B¯±½ nBYC º³ª]oU S�´¯ ° jB´¯

,ºn ,¬BÇwAoi pA »¯Ao½A ¬Ak®ªz¯Aj pA ºnB¼vM ,¬B¼wBLî o~î nj

¨±¦î »½B	±ñ{ ²An nj ° k¯jn°C º°n jAk�M ³M °o« »ª¦î º²p±e ° g¦M

/k¯k¼{±�»í¼L� °»¦î

¨°j¬o� º³ª¼¯ nj »«ÀwA¬kªU RAoªY ¼Tvh¯ ,K¼UoU ½A ³M

,»¯B¯±½ ,»¯Ao½A �nBí« ,kíM ³M ¬An°j½A pA ° k{ nBñ{C ºoª� ºo\µ

/Sh¼«C ©µ ³M »«ÀwA¬ ØkªU oTvM nj///°ºk®µ

ºoTz¼MJBT{ ºoª�¨nB´a °¨±w¬°o�nj oØñ
U °�¼dU ¬B½o]

,»wBLÇî ßKv¯ »Ç¯AoÇ½A º³
¼¦Çi ,¬±Ç«F«S«±ñe ¬B«p nj ° S	o£

º²nBÇMnj ½jB¼®ÇM ºBµyµ°sÇQ ³ÇM »Ç¯AoÇ½A ¬Bª¦Çv« ¬Ak®ªÇÇz¯Aj

°k®TiAjoQ »ñ{qQ °ð¼¯Bñ« ,ð½q¼	 ,³wk®µ ,»�B½n ,»wB®{²nBTw

/k{ ³ª]oU ºoTz¼M ºBµ³§Bwn ° BµJBT� ¼®a©µ

»½À� o~î ,ºoª� ºo\µ ©\®Q ¬o� ¤Ø°A º³ª¼¯ ° ¨nB´a ¬o�

¬o� °j ºBµy{±� ¥æBe ¬B¼¯Ao½A ,²n°j½A nj /j±M »«ÀwA ¬ ØkªU

,o´®§A¾An°B« oM ³� ¬B¼¯B«Bw k´î njyzinj ½A /k¯k½j An j±iy¼Q

/j±M ²k®®� ²o¼i ,k¯k¯An»« ©ñe ¬B£o£ °ºn ,¬BTv¼w ,¬BwAoi

,o®Çµ ³ÇM ° k®T	BÇ½ »Ç¯A°AoÇ	 nAkT�A ¬An°j ½A nj ³½±M¤C ° nB½p¤C

/k¯k¼zhM �¯°n ¨±M ° po« ½Ay¯Aj °¡®µo	

oX¯ ° oí{ ,³½±M¤C¬Ao¼«A ° nB½p¤C¬B£nqM ,»¯B«Bw¬BµB{jBQ oTz¼M

¬BÇz¯ SLÇ�n ³
v¦Ç	 ° ©¦Çî ³ÇM SLv¯ ,k®T{Aj»« »«Ao£ An »wnBQ

/j±M¬Bª§Bî °¬Ak®«o®µ ºAo½mQ ¬B{nBMnj ° k¯jAj»«

�¦Th« ºBµ³®¼«pnj o~î½A nj ³� »¯Ak®ªz¯Aj °¬Bd« jAkíU

½A oUK¼\î ° j±M jB½pºn°CS
¢{¥ñ{ ³M ,k¯jo�»«S¼§B Øí	 »ª¦î

�A±Ç¯A º³�¦Çw ¥¼LÇ� pA »¯±Ç£ B¯±£ ¥«A±î oYA oM ºkíM nB~îA nj ³�

° ²±Çñ{ ¬An°j ,ºjAkLTÇwA ° ³¯BÇMD« »	±æ ,»¦î k� ºBµ¡®µo	

/k¼wn ¬B½BQ ³M ºpn°joi°»½Ao£joiSª�î

B½±Q nB¼vM »
v¦	 °»ª¦î o�U pA ³� o~î ½A nj»¯°o¼M¬Bd½n±MA



8 »¯°o¼M ¬Bd½n±MA BM »½B®{C

ºoªî ,j±z£¬B´] ³M ©za ,j±MJ±{C oQ ° ¨AnCB¯ »wB¼w o�¯ pA »§°

nj SªÇñe ¤±	A ¬An°j pB�C nj ° S{Am£ ow SzQ An »¯¿±� ° nBMoQ

/jo� ©¼¦vU ½o	C ¬B] ³M ¬B] ,k½pn°»«�zî ¬C ³M ³� »®¼«pow

»¯jp ¤BX« º³¯±ª¯ ,nAk«B¯ º³�MB¯ ,»¯°o¼M kªeA M k Øªd« ¬Bd½n±MA

½oUònqÇM pA »Çñ½ ð{»ÇM ° »Ç¯AoÇ½A kT®Ç« ° nB¼{±Çµ ¬Aoñ
TÇ«

/SwA nB~îA »«BªU nj ¬B´] ¬Ak®ªz¯Aj

nj ºoª� ºo\µ 362 ¤Bw º³Ø\eºl ¨±w nj n±v]�d« ½A

º³aB½nj »M±®] ¥eBw nj B½nj ±«C K~« º³¼eB¯) ¨pnA±i <
ß
¬°o¼M>

Ó¿BªTÇeA) KµmÇ« ³í¼Ç{ ° ¨B®ªÇ£ ,nBLÇU »«pnA±iºA²jA±¯Bi nj (¤AnC

yµB£jAp nj An oªî ½pB�C ºBµ¤Bwº° /k«C B¼¯j ³M (³½k½p º³í¼{

<VBÇ� > nj ³Ç� �AoÇî¤C ³ÇM �°oíÇ« ¬B¼µBz«pnA±i ³M ° jo� ºoPw

° Sv½p»Ç« ºoª� ºo\µ ©\®Q ¬o� ¥½A°A ° ¨nB´a ¬o� ¨°j º³ª¼¯ nj �Ao ßî o~¯ ±MA /1

°A ¨B¼i oªî ©¼ñe ° j±M ¬±«F« M ¬±«F« tBLí§A±MA nBMnj nj »¯°o¼M ° B®¼wMA BM ²Aoªµ »Uk«

/SwA ³Tv¯Aj RB¼�B½n ¤Ø°A pAoU ¬Bª§Bî °q] An

¬Ak¯BÇi pA ³Ç�
1
�AoÇî»¦îM n±~®«o~¯±MA /Sw±¼Q ,k¯j±M A°o¯B«o	



11 »¯°o¼M ¬Bd½n±MA º³«B¯»£k¯p 10 »¯°o¼M ¬Bd½n±MA BM »½B®{C

° ©¼¦íU ,j±M»¯Ao½A ònqM ¬Bª Ø\®« ° ¬B¯Aj»�B½n pA ° ¨pnA±iº³¼µB{

»�BÇ½n �¦ThÇ« ºBµ³§Bwn BµkíM ° S	o£ ²k´î oM An »¯°o¼M S¼MoU

/S{±¯xn±z¯Ajjo£ B{ ºAoM ° ¨B¯ ³M Any½±i

j±Çi /k{ �¼§FU ° �¼dU ¤±�z« »¯A±] pB�C ¬Bªµ pA ¬Bd½n±MA

³Ç� »«B¢®µ »®í½ ,ºoª� ºo\µ 380 ¤Bw j°ke nj ³� SwA ³T{±¯

oÇ¢½j BÇM ¬B®a©Çµ º° /SiAjoQ»Ç« kÇ Òæ Òn ³ÇM ,j±ÇM ³§Bw 18
ÓBL½oU

RBLUBñ« ° S{Aj »ª¦î RBLUBñ« ° RAj°Ao« xo~î©µ ¬Ak®ªz¯Aj

/SwA �°oí« ° ©´« nB¼vM o¢½kñ½ BM B®¼w MA °»¯°o¼M»ª¦î

ºA³¯Bi kæn nj ÓAoµB� ° ¨pnA±i nj »¢§Bw 23 j°ke BU ¬Bd½n±MA

pA uQ ,ºoªÇ� ºo\Çµ 385 ¤BÇw nj ÓAj°kÇe ° j±ÇM �¼dU ¤±�z«

³¼¯BÇ]oÇ] »§A° ,kØªdÇ«M ¬±«F« Swj ³M �Aoî¤C ¬Ak¯Bi çAo¯A

,�Aoî¤C ¬Aoªñe ½oiC ,kªeAM k Øªd« ³
×Ø¦§AkLî±MA ¥T� ° ,([¯B£o£ )

oÇ¢½j o´{ ³M ºo´{ pA ¤Bw k®a BU ° jo� �oU An yµB£jAp nBaB¯ ³M

º³«k« nj j±i ³� ¬B®a °S	n ºn ³M Bµo
w ¼ªµ ¤Ài nj /S	n

BÇÇM BÇÇ]¬C nj ,SwA ³T{±ÇÇ¯ <¹Ã¼ÇÇ´§A ©¦ÇÇÇî k¼§BÇÇÇÇ«> JBTÇÇÇÇ�

Sí®Çæ nj y½±Çi o~Çî º³¯BÇ¢½ »¯°o¼ÇM ¤±Ç� ³M ° ònqM »wB®{²nBTw ° ¬Ak¼�B½n /1

/jnAj x
3
+ y

3
= z

3
º³§jBí« S Ødæ Øjn ºAoM »¯BµoM ° j±M »«±P\¯ R¿C ° J¿o�wA

pA ³	 »MBve ºBµJBT	 ¼M nj /jnAj »ª´« RB
¼§FU ° j±M ònqM »wB®{²nBTw ° ¬Ak¼�B½n /2

¬C nj ³	 SwA »MBT	 ½oU»ª½k� ,°A ºk®µ JBve JBT	 ,²k¼wn B« Swj ³M »«ÀwA º²n°j

° ©¼µB
« �vM ° oz¯ nj JBT	 ½A ¼®a©µ /³T�n nB	 ³M JBve ¤BªîA ª� nj ºk®µ ¨B�nA

/jo�RB�À«
2
»¦¼£¬BL§M nB¼{±� °

1
ºk®\i j±ªd«±MA

/jnAj ºA²s½° SØ¼ªµA »�B½n RBeÀ�æA

²nBM ½A nj j±i ° j±M»§Be¬Bz½oQ °»Twk¢®U nBajºn nj»¯°o¼M

³ÇM q¼Ç¯ BÇ« ³Ç� SwA ²joÇ� ¥Ç¯ <³¼�BÇL§A nBÇYC> nj An »L§B] S½Bñe

/©¼®�»« ²nB{A ¬C pA ºA³æÀi

° kÇ{ °n ³ÇM °n o´Ç{ ¬C ¬Bª Ø\®« pA »ñ½ BM ºn nj »¯°o¼M ºp°n

/k®�»Ç« ²BLTÇ{A j±i »«±\¯ RBLwBd« pA ºA²nBQ nj º° ³� S	B½nj

nB¼vMy¼ª¦î RBîÀ�A ³� ,©Ø\®« ° jAj oØ�mU An ©\®« ºB�i »¯°o¼M

ºB] ³M ,Sv¯Aj»« An ³¦Ãv« ½A Ó¿BªTeA q¼¯ j±i ° j±M»¯°o¼M pA oTª�

An °A º³T
Ç£ ° o¼dÇU An ¬B\½n±MA ¬A°Ao	 oØLñU BM ,nB� }¯ xo½mQ

,©Ø\®Ç« ¬C »�®«o¼� nBT	n ¥¼§j ³� k{ ³]±T«»¯°o¼M /jo� K½mñU

»TÇ�° ,BµkíM ³� ½A oUK§B] /SwA »¯°o¼M o	 ° °A j±i ¬j±M o¢¯A±U

/jo� �½k~U An °A o�¯ © Ø\®« ,S	B½ »½Bµn »Twk¢®U pA »¯°o¼M

¬B£jApo¼«A pA ©TwnM¬BMpo« jq¯ ° ¬BTwoL� ³M ºn pA ¬Bd½n±MA

An ¹Ã¼´§A ©¦î k¼§B« JBT� °S	n <³«B¯¬BMpo«>JBT� KeBæ °k¯°BM¤C

nB£p°n»¯B«Bwb±¯ovQ ¨°j n±~®«jq¯»U Øk« ¼®a©µ /S{±¯ °A ¨B¯ ³M

/k{ nAjn±ioM °A S½Bªe pA ° k¯Anm£

BÇ	±§A±MA BM ° Sz£oM ¨pnA±i ³M ÓAoµB� ºoª� ºo\µ 387 ¤Bw nj

JBT	 /S{Aj RBX¦X« ©¦î S�oz¼Q nj »½AqvM ©´w /j±M ònqM »wB®{²nBTw ° ¬Ak¼�B½n /1

»¦ªÇî º³wk®µ º²nBMnj »«ÀwA ¬An°j nj ³	 SwA ºoYA ½oUK§B] °A <»wk®µ ¤BªîA>

° jo� ³LUBñ« ,j±M jAk�M nj ¨B¢®µ ¬C nj ³� ,
1
»¯B]p±Mk Øªd«M kØªd«


